HOJDPUNKTEN 2026
Hogstadietavling den 20 mars 2026

Skrivtid: 3 timmar

Hjalpmedel: endast penna, sudd, passare och linjal

Varje problem dr vdrt 7 podng. For full podng krdvs motivering om inget annat anges.
Behandla endast en uppgift per inldmnat papper och skriv lagnamn pa varje sida.

Problem 1. For de tre okénda positiva heltalen a, b och ¢ har vi nedan borjan pa en multiplika-
tionstabell. Fyll i resten. Endast svar krdvs

o o

35 49

Problem 2. Hur manga tresiffriga tal finns det som varken bérjar eller slutar pa 997

Problem 3. Berdkna arean av det skuggade omradet. Varje ruta i rutnitet har area 1.

Problem 4. En virrig tidsresare har hamnat i ar 1 e.Kr. med endast en trasig tidsmaskin till hands.
Tidsmaskinen har bara tre knappar som fungerar, och de gor foljande:

e (+1) — Hoppa ett ar framat.
e (—1) — Hoppa ett ar bakat.
e (x3) — Tredubbla artalet.

Tidsmaskinen har energi kvar for tio knapptryck, men inte fler 4n sa. Beskriv hur tidsresaren kan
komma tillbaka till ar 2026 e.Kr. (Endast svar krdvs)

Problem 5. Lat A, B, C och D vara hornen pa en kvadrat i den ordningen. Lat P vara en punkt
inuti kvadraten sadan att AABP é&r en liksidig triangel. Hur stor ar vinkeln ZCPD?

Problem 6. Ida har startat en poesiklubb dar medlemmar tréffas och skriver dikter tillsammans.
Varje traff skriver varje medlem en dikt som de klistrar in i en gemensam diktsamling. Forsta
traffen ar det bara Ida som kommer, men allt eftersom &r det fler deltagare som dyker upp och ingen
deltagare slutar nagonsin komma. Dock &ar det inget tillfdlle da fler &n en ny deltagare dyker upp.
Efter atta traffar ar terminen slut och da har diktsamlingen 22 dikter varav 14 skrevs de senaste
fyra traffarna. Hur manga deltagare har da poesiklubben och vid vilka tréffar kom de?

Problem 7. John har tva olika grasklippare vid namn Alfons och Bosse som drar 8% respektive
6% bensin. For att jamfora de tva anvande han forst Alfons for att klippa ena halvan av grasmattan,
och sen Bosse for att klippa andra halvan. Detta tog sammanlagt 15 minuter och férbrukade 1.7 dL
bensin. Vilken grésklippare forbrukade minst brénsle?



Problem 8. En mataffar har ett erbjudande: Kép minst fyra frukter och fa den billigaste gratis.
Den forsta kunden koper tre apelsiner och en banan. Den andra koper tre apelsiner och tva citroner.
Den tredje koper tva bananer och tva citroner. Det visade sig att alla dessa tre kunder fick betala
exakt 35 kr for sina frukter. Hitta styckpriset for varje frukt.

Problem 9. Jakob ritar fyra punkter i planet dar inga tre ligger pa samma linje. Valj en av dessa
och dra tva linjer fran den till tva andra punkter. Da bildas en vinkel (vi véljer den mindre &n
180°). Vad blir resultatet om vi summerar alla méjliga sadana vinklar?

Problem 10. Punkterna A, B och C ligger pa linje i den ordningen sa att |AB| = 2 och |BC| = 1.
Punkten P ligger pa cirkeln med diameter AB sa att linjen PC tangerar cirkeln. Hitta arean av
omradet som innesluts av strackorna BC och C'P samt cirkelbagen mellan P och B ldngs cirkeln
med diameter AB.

Problem 11. En kvadratisk matta ar ithopsydd av kvadratiska tygbitar varav hélften ar stora och
hélften &r sma. De stora tygbitarna dr 2 x 2 dm och de sma &r 1 x 1 dm. Lapparna dr ihopsydda
utan 6verlapp. Vad ar den minsta mojliga storleken pa denna matta?

Problem 12. Hitta alla losningar till ekvationssystemet

pPtqg+r=s
p+2q+3r=>5t

dar p, q, v, s och t ar primtal.



